
12 CHAPITRE 1. LES TERMES ET LES RELATIONSLe nombre 8, par exemple, est dans l'ensemble des nombres pairs, en voi
iune dérivation
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8En notant P l'ensemble des nombres pairs, on é
rit aussi parfois 
ette déri-vation
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8 ∈ P1.1.3 La ré
urren
e stru
turelleLes dé�nitions indu
tives donnent un moyen de faire des démonstrations parré
urren
e. Si une propriété est héréditaire, 
'est-à-dire qu'à 
haque fois qu'elleest véri�ée par y1, ..., yni , elle est véri�ée par fi y1 ... yni , alors elle est véri�éepar tous les éléments de E.Une manière de démontrer 
ela est d'utiliser le se
ond théorème du point�xe et de remarquer que le sous-ensemble P de A des objets qui véri�ent lapropriété en question est fermé par les fon
tions fi et don
 qu'il 
ontient E. Uneautre manière est d'utiliser le premier théorème du point �xe et de montrer parré
urren
e sur k que tous les objets de Fk ∅ véri�ent la propriété en question.1.1.4 La fermeture ré�exive-transitive d'une relationUn exemple de dé�nition indu
tive est 
elle de la fermeture ré�exive-transitived'une relation. Si R est une relation binaire sur un ensemble A, on peut dé�nirindu
tivement une autre relation R∗ appelé fermeture ré�exive-transitive de Rsi x R yx R∗ yx R∗ xx R∗ y y R∗ zx R∗ zSi on voit R 
omme un graphe orienté, la relation R∗ est la relation qui relie deuxsommets quand il y a un 
hemin qui va de l'un à l'autre.


