
4.1 La réé
riture 95La rédu
tion en appel par nom nous permet de revenir dans le 
adre quenous avons dé�ni dans l'introdu
tion de 
e 
hapitre. Un programme est simple-ment un 
ouple formé d'un ensemble orthogonal de règles de réé
riture et d'unsymbole de fon
tion, le terme formé du programme (R, F ) et des entiers p1,. . . , pn est le 
ouple formé de l'ensemble de règles R et du terme F (p1, . . . , pn)et le pas élémentaire de 
al
ul est la rédu
tion en appel par nom par les règlesde R.Nous voulons maintenant asso
ier, à 
haque fon
tion 
al
ulable f , un en-semble de règles de réé
riture qui représente 
ette fon
tion, à la fois en généralet en appel par nom.La prin
ipale di�
ulté est illustrée par 
et exemple. Si g est une fon
tion quin'est pas dé�nie en 4 et h est la fon
tion identiquement nulle, la fon
tion f =

h◦g n'est pas dé�nie en 4. Pourtant, si on pose naïvement les règles H(x) −→ 0et F (x) −→ H(G(x)), alors le terme F (4) se réduit en H(G(4)) puis en 0,alors qu'il ne devrait pas terminer. On modi�e don
 les règles H(x) −→ 0 et
F (x) −→ H(G(x)) en H(x) −→ 0&x et F (x) −→ H(G(x))&x en introduisantun symbole binaire & tel que t&u se réduise en t si u se réduit en un entier, mais
t&u ne termine pas si u ne termine pas. Cette propriété s'obtient en posant lesrègles x&0 −→ x et x&S(y) −→ x&y, qui e�a
ent le terme u progressivement,à 
ondition que 
e soit la représentation d'un entier.Dé�nition 4.15 (La représentation des fon
tions 
al
ulables)Soit f une fon
tion 
al
ulable à n arguments, on asso
ie à f un ensemble derègles de réé
riture et un symbole F . Tous les ensembles 
ontiennent les règlessuivantes

x&0 −→ x

x&S(y) −→ x&yIfz(0, y, z) −→ yIfz(S(x), y, z) −→ z&xPuis, on ajoute des règles spé
i�ques à la fon
tion f , par ré
urren
e sur sa
onstru
tion.� Si la fon
tion f est la i-ième proje
tion, on ajoute la règle
F (x1, . . . , xn) −→ ((((xi&x1)& . . . &xi−1)&xi+1)& . . . &xn)� Si la fon
tion f est identiquement nulle, on ajoute la règle

F (x1, . . . , xn) −→ ((0&x1)& . . . &xn)


