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La relation — s’étend en une relation qui permet d’effectuer une réduction
dans un sous-terme.

Définition 4.4 (Une étape de réduction)

Soit R un ensemble de régles de réécriture, une étape de R-réduction est la
relation inductivement définie par

— sit — walors t > u,

- sit>u, alors f(tl, o tic, b, ,tn)l>f(t1, ot Uy tig, ,tn).

Définition 4.5 (La réduction)

La réduction >* est la fermeture réflexive-transitive de la relation r>.

Exercice 4.1

Soit un ensemble formé des deux régles de réécriture
O+y—uy

S(x)+y — Sz +y)
Montrer que S(S(0)) + S(S(0)) >* S(S(S(5(0)))).

Définition 4.6 (Irréductibilité, terminaison)

Soit R une relation binaire. On dit qu’un élément ¢ est irréductible pour la
relation R s’il n’existe pas d’élément u tel que ¢t R u.

On dit qu’un élément ¢ termine s’il existe un élément ¢’ irréductible tel que
t R*t.

Définition 4.7 (Irréductibilité, terminaison d'un terme)

Soit R un ensemble de régles de réécriture. On dit qu’un terme t est, irréductible,
s’il est irréductible pour la relation >, c’est-a-dire si aucun de ses sous-termes
n’est un radical.

On dit qu’un terme ¢ termine s’il termine pour la relation >, c’est-a-dire
s’il existe un terme irréductible ¢’ tel que ¢ >* t'.

Par exemple, si on a deux régles f(xz) — a et w — w, alors dans le terme
w ne termine pas car le seul terme en lequel il se réduise est w lui-méme. En
revanche, le terme f(w) termine. En effet, on peut réduire le sous-terme w, ce



