
1.6 Variations sur le tiers ex
lu 39Démontrer les propositions
∀p (Vide[p] ⇒ (p, a) ∈ G)

∀p∀p′∀x∀x′ ((p ∈ n ∧ (p, x) ∈ G ∧ Su

[p, p′] ∧ x, x′ ǫ2 r) ⇒ (p′, x′) ∈ G))En déduire la proposition
∀x (A[n, x] ⇒ (n, x) ∈ G)Démontrer la proposition

∀n∀x∀y (((n, x) ∈ G ∧ (n, y) ∈ G) ⇒ x = y)Démontrer la proposition
∀n∀x∀y ((A[n, x] ∧ A[n, y]) ⇒ x = y)Soit C le sous-ensemble de N 
ontenant les n tels que ∀p∀x∀y ((p ∈ n ∧

A[p, x] ∧ A[p, y]) ⇒ x = y). Montrer que l'ensemble C 
ontient 0 et qu'ilest 
los par su

esseur. Montrer qu'il 
ontient tous les entiers. En déduire
∀n∀x∀y ((A[n, x] ∧ A[n, y]) ⇒ x = y)3. Soit s la 
lasse binaire dé�nie en 
ompréhension par la proposition A.Montrer que la 
lasse binaire s est fon
tionnelle. Soit E l'image de N par

s, 
onstruite ave
 l'axiome de rempla
ement. Montrer les propositions
a ∈ E

∀y∀y′ ((y ∈ E ∧ y, y′ ǫ2 r) ⇒ y′
∈ E)1.6 Variations sur le tiers ex
luLe prin
ipe du tiers ex
lu, que nous avons exprimé par la règletiers ex
lu

Γ ⊢ A ∨ ¬Apeut s'exprimer de nombreuses manières alternatives.


