
30 1. La logique des prédi
atsProposition 1.8Le séquent ⊢ ¬∃x¬A ⇒ ∀xA est démontrable.Démonstration. Ce séquent a la démonstrationtiers ex
lu
¬∃x¬A ⊢ A ∨ ¬A

axiome
¬∃x¬A,A ⊢ A

axiome
¬∃x¬A,¬A ⊢ ¬∃x ¬A

axiome
¬∃x¬A,¬A ⊢ ¬A

∃-intro
¬∃x¬A,¬A ⊢ ∃x ¬A

¬-élim
¬∃x¬A,¬A ⊢ ⊥

⊥-élim
¬∃x¬A,¬A ⊢ A

∨-élim
¬∃x¬A ⊢ A

∀-intro
¬∃x¬A ⊢ ∀x A

⇒-intro
⊢ ¬∃x¬A ⇒ ∀x ADé�nition 1.28 (Théorie)Une théorie est un ensemble �ni ou in�ni de propositions 
loses dont les élémentssont appelés axiomes.Quand une théorie T est �nie, on dit qu'une proposition A est un théorèmede 
ette théorie, ou en
ore qu'elle est démontrable dans 
ette théorie, si le sé-quent T ⊢ A est démontrable. Cependant, dans le 
as général, le 
ouple T ⊢ An'est pas un séquent. On doit don
 donner une dé�nition un peu plus générale.Dé�nition 1.29 (Théorème)Une proposition A est un théorème de la théorie T , ou une proposition démon-trable dans 
ette théorie, s'il existe un sous-ensemble �ni Γ de T , tel que leséquent Γ ⊢ A soit démontrable.Dé�nition 1.30 (Cohéren
e, 
ontradi
tion)Une théorie T est 
ohérente s'il existe une proposition qui n'est pas démontrabledans T . Elle est dite 
ontradi
toire sinon.Proposition 1.9Une théorie est 
ontradi
toire si et seulement si elle démontre la proposition

⊥.


