
28 1. La logique des prédi
ats
Γ ⊢ (t/x)A

∃-intro
Γ ⊢ ∃x A

Γ ⊢ ∃x A Γ, A ⊢ B
∃-élim x non libre dans Γ, B

Γ ⊢ B tiers ex
lu
Γ ⊢ A ∨ ¬ALes règles ⊤-intro, ∧-intro, ∨-intro, ⇒-intro, ¬-intro, ∀-intro et ∃-intro sontappelées des règles d'introdu
tion et les règles ⊥-élim, ∧-élim, ∨-élim, ⇒-élim,

¬-élim, ∀-élim et ∃-élim des règles d'élimination. Les règles de la dédu
tionnaturelle sont don
 
lassées en quatre groupes : les règles d'introdu
tion, lesrègles d'élimination, la règle axiome et la règle tiers ex
lu.Dé�nition 1.26 (Séquent démontrable)L'ensemble des séquents démontrables est indu
tivement dé�ni par les règles dela dédu
tion naturelle.Dé�nition 1.27 (Démonstration)Une démonstration d'un séquent Γ ⊢ A est une dérivation de 
e séquent, 
'est-à-dire un arbre dont les n÷uds sont étiquetés par des séquents dont la ra
ineest étiquetée par Γ ⊢ A, et tel que si un n÷ud est étiqueté par un séquent
∆ ⊢ B, alors ses enfants sont étiquetés par des séquents Σ1 ⊢ C1, . . . , Σn ⊢ Cntels qu'il existe une règle de dédu
tion naturelle, qui permet de déduire ∆ ⊢ Bde Σ1 ⊢ C1, . . . , Σn ⊢ Cn.Un séquent Γ ⊢ A est don
 démontrable s'il existe une démonstration de 
eséquent.Exer
i
e 1.4On 
onsidère un langage à trois sortes de termes : point, droite et s
alaireformé de deux symboles de prédi
at = d'arité (s
alaire, s
alaire) et ∈ d'arité
(point, droite) et de deux symboles de fon
tion d, distan
e, d'arité
(point, point, s
alaire) et m, médiatri
e, d'arité (point, point, droite). Soient Γl'ensemble 
ontenant les propositions

∀x∀y∀z (x ∈ m(y, z) ⇔ d(x, y) = d(x, z))et
∀x∀y∀z ((x = y ∧ y = z) ⇒ x = z)


