
1.3 Les langages de la logique des prédi
ats 25Dé�nition 1.22 (Terme)Soit L = (S,F ,P) un langage et (Vs)s∈S une famille d'ensembles in�nis et dis-joints indexée par les sortes de termes dont les éléments sont appelés variables.Les termes de sorte s du langage L, pour la famille d'ensembles de variables
(Vs)s∈S , sont indu
tivement dé�nis par les règles suivantes.� Les variables de sorte s sont des termes de sorte s.� Si f est un symbole d'arité (s1, . . . , sn, s′) et t1, . . . , tn des termes desortes s1, . . . , sn, alors f(t1, . . . , tn) est un terme de sorte s′.Dé�nition 1.23 (Proposition)Soit L = (S,F ,P) un langage et (Vs)s∈S une famille d'ensembles in�nis et dis-joints indexée par les sortes de termes dont les éléments sont appelés variables.Les propositions du langage L, pour la famille d'ensembles de variables (Vs)s∈S ,sont indu
tivement dé�nies par les règles suivantes.� Si P est un symbole de prédi
at d'arité (s1, . . . , sn) et t1, . . . , tn sontdes termes de sorte s1, . . . , sn, alors l'expression P (t1, . . . , tn) est uneproposition.� ⊤ et ⊥ sont des propositions.� Si A est une proposition, alors ¬A est une proposition.� Si A et B sont des propositions, alors A ∧ B, A ∨ B et A ⇒ B sont despropositions.� Si A est une proposition et x une variable de sorte s, alors ∀sx A et ∃sx Asont des propositions.On utilise la notation A ⇔ B pour la proposition (A ⇒ B) ∧ (B ⇒ A). Uneproposition de la forme P (t1, . . . , tn) est appelée une proposition atomique.Quand S est un singleton, on dit que le langage a une seule sorte de termes,et l'arité d'un symbole de fon
tion ou de prédi
at se réduit alors à un entier :le nombre d'arguments de 
e symbole.Exer
i
e 1.2Soit L le langage à une sorte de termes formé des symboles C, N, 0, =, ,̂ ∈ et
# où le symbole ˆ est la puissan
e et # le 
ardinal.1. É
rire la propositionTout nombre 
omplexe non nul a n ra
ines n-ièmes
omme une proposition du langage L.


