
184 8. La 
onstru
tivité� |P | = ¬¬P� |⊤| = ¬¬⊤� |⊥| = ¬¬⊥� |A ∧ B| = ¬¬(|A| ∧ |B|)� |A ∨ B| = ¬¬(|A| ∨ |B|)� |A ⇒ B| = ¬¬(|A| ⇒ |B|)� |¬A| = ¬¬¬|A|� |∀x A| = ¬¬∀x |A|� |∃x A| = ¬¬∃x |A|2. Quelle est la proposition |∃x (P (x) ∧ ¬P (S(x)))| ?3. On asso
ie à 
haque proposition A de la logique des prédi
ats une propo-sition ‖A‖ similaire à |A|, sauf que l'on enlève une négation à la ra
ine� ‖P‖ = ¬P� ‖⊤‖ = ¬⊤� ‖⊥‖ = ¬⊥� ‖A ∧ B‖ = ¬(|A| ∧ |B|)� ‖A ∨ B‖ = ¬(|A| ∨ |B|)� ‖A ⇒ B‖ = ¬(|A| ⇒ |B|)� ‖¬A‖ = ¬¬|A|� ‖∀x A‖ = ¬∀x |A|� ‖∃x A‖ = ¬∃x |A|Montrer que si le séquent Γ ⊢ ∆ a une démonstration � non né
essaire-ment 
onstru
tive �, dans le 
al
ul des séquents sans 
oupures, alors leséquent |Γ |‖∆‖ ⊢ a une démonstration sans 
oupures et 
onstru
tive.4. Soit A une proposition. Montrer que si A a une démonstration � nonné
essairement 
onstru
tive �, alors |A| a une démonstration 
onstru
tive.5. Montrer que pour toute proposition B, la proposition B ⇔ ¬¬B a unedémonstration � non né
essairement 
onstru
tive. Montrer que la propo-sition A ⇔ |A| a une démonstration � non né
essairement 
onstru
tive.Montrer que si la proposition |A| a une démonstration 
onstru
tive, alorsla proposition A a une démonstration � non né
essairement 
onstru
tive.Montrer que la proposition |A| a une démonstration 
onstru
tive si etseulement si la proposition A a une démonstration � non né
essairement
onstru
tive.6. Donner une démonstration 
onstru
tive du séquent
|P (0)|, |¬P (2)| ⊢ |∃x (P (x) ∧ ¬P (S(x)))|.7. Donner une démonstration 
onstru
tive du séquent
P (0),¬P (2) ⊢ ¬¬∃x (P (x) ∧ ¬P (S(x))).


