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2. Montrer que pour toute proposition A, il existe un ensemble de clauses
Ci,...,Cy, tel que le séquent - A soit démontrable si et seulement si le
sequent VC1,...,VC, F est démontrable. Quel est ’ensemble de clauses
associé a la proposition suivante 7

(P(a,b) A P(b,c) ANVavVyVz ((P(xz,y) A Py, z)) = G(x, 2))) = G(a,c)

3. On veut montrer que si C1,...,C, ~ @, alors le séquent VC1,...,VC, F
est démontrable. On montre plus généralement que si Cy,...,Cp, ~ D,
alors le séquent VC,...,VC, F VD est démontrable.

Montrer que si D = (t/x)C, alors le séquent VO - VD est démontrable.
Montrer que si C; = Cf U{A} et Co = CLU{-A} et D = C] U C}, alors
le séquent YO, VC5 F VD est démontrable.

Soit C4,...,C, un ensemble de clauses, montrer que si Cy,...,C, ~ D,
alors le séquent VC,...,VC, F VD est démontrable.

Montrer que si le séquent I' - L est démontrable, alors le séquent I" I ’est,
aussi.

Montrer que si Ci,...,C, ~ @, alors le séquent ¥YC4,...,YC, F est dé-
montrable.

4. On veut maintenant montrer la réciproque, c’est-ad-dire que si le séquent
YC,,...,YC, F est démontrable, alors C1,...,C, ~ @.
Soit E un ensemble de clauses et C' et D deux clauses. Montrer que si
E~ Cet EU{C}~ D,alors E ~> D.
Soit D est une clause close, E = {C,...,Cp} et E' ={C1,...,Cl} deux
ensembles de clauses closes, tels que pour tout 4, C! est ou bien la clause
C; ou bien la clause C; U D et C une clause close. Montrer que si £~ C,
alors ou bien E/ ~ C ou bien E' ~» C'U D. Montrer que si F ~ &, alors
ou bien £’ ~+ & ou bien E’ ~» D. Montrer que si C et C’ sont deux clauses
closeset EU{C} ~ @ et EU{C'} ~ @, alors E,(CUC") ~ @.

Soient Cq,...,C, des clauses closes et Pi,..., P, des propositions ato-
miques closes. Montrer que si le séquent YCi,...,VC, + Pi,..., Py, est
démontrable, alors Ci,...,Cy,,~Py,...,~ P, ~ . Montrer que si le sé-
quent YC1,...,VC, F est démontrable, alors C1, ..., Cp ~ @.

Soient C'4,...,C, des clauses quelconques. Montrer que si le séquent

YCi,...,YC, F est démontrable, alors Ci,...,C, ~ @. Indice : utiliser

le théoréme de Herbrand.
Soient C4,...,C, des clauses quelconques. Montrer que le séquent

YC,,...,YC, F est démontrable si et seulement si Cy,...,C, ~ @.

5. Les trois régles ci-avant ne peuvent pas encore étre utilisées comme un algo-
rithme de recherche de démonstrations, car la deuxiéme demande de choisir



