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6. La démonstration automatique

démontrable et le séquent I' = A, A est démontrable si et seulement si le
séquent I' = A’, A est démontrable.

Montrer que, si = n’est pas une variable libre de B, les propositions
(Vx A)AB) & Vx (AAB), (BA(NVz A)) & Vz (BAA), (3xr A)AB) &
Jdz (AAB), (BA(Jzx A)) & Jz (BAA), (Vx A)V B) & Vo (AV B),
(BV (Vx A)) &Vz (BVA), (Bx A)vB)< 3dz (AVB), (BV(3z A) &
Jz (BVA), (Vx A)= B) < 3z (A= B), (B= (Vz A)) & Vz (B= A),
(3z A) = B) & Vo (A = B), (B = (3z 4) & Jz (B = A),
(-(Vz A)) & Jx A et (—~(3x A)) & YV —A sont démontrables.

Montrer que, pour toute proposition A, il existe une proposition prénexe
A’ telle que la proposition A < A’ soit démontrable.

Montrer que le séquent - A est démontrable si et seulement si le séquent
F A’ est démontrable.

On rappelle que, d’aprés la proposition 1.7, le séquent - A est démontrable
si et seulement si le séquent - —=—A est démontrable.

Montrer que le séquent - A est démontrable si et seulement si le séquent
= A F est démontrable.

Montrer que, pour toute proposition A, il existe une proposition prénexe
A’, telle que le séquent A’ I soit démontrable si et seulement si le séquent
F A est démontrable.

Montrer que, pour toute proposition A, il existe une proposition universelle
A’, telle que le séquent A’ I soit démontrable si et seulement si le séquent
F A est démontrable. Indice : utiliser le théoréme de Skolem 2.3.

Montrer que, pour toute proposition A, il existe une proposition existen-
tielle A’, telle que le séquent ~ A’ soit démontrable si et seulement si le
séquent - A est démontrable.

Exercice 6.3 (Transformer le séquent : les connecteurs)

Cet exercice demande d’avoir fait ’exercice 6.2.

1.

Montrer que les propositions (A = B) < (mAVB), (-T) & 1, (-1) < T,
(~(AAB)) & (SA)V (=B)), (~(AV B)) & ((~A) A(~B)) et (--4) & A
sont démontrables.

Montrer que, pour toute proposition sans quantificateurs A, il existe une
proposition A’ sans quantificateurs, qui ne contient pas le symbole = et
dans laquelle la négation n’est appliquée qu’a des propositions atomiques,
telle que la proposition A < A’ soit démontrable.

Montrer que les propositions ((AAB)AC) < (AAN(BAC)), (AVB)VC) &
(AV(BV(Q)), (AV(BAC)) & (AVB)A(AV(O), (ANB)VC(O) &



