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f(f(c))/X, f(c)/Y

f(Z)/X, Z/Y

f(Y )/XUne solution σ est dite prin
ipale si pour 
haque solution τ il existe une sub-stitution η telle que τ = η ◦ σ. Par exemple, les deux dernières substitutions
i-avant sont prin
ipales, mais pas les deux premières. On peut démontrer qu'unproblème d'uni�
ation qui a une solution a toujours une solution prin
ipale, etque la solution 
al
ulée par l'algorithme d'uni�
ation est prin
ipale.On peut également démontrer que si σ est une solution prin
ipale d'unproblème d'uni�
ation et τ une solution quel
onque, alors l'ensemble des va-riables ordinaires de τX est in
lus dans 
elui des variables ordinaires de σX .Pour dé
ider s'il existe une solution τ d'un problème d'uni�
ation qui véri�edes 
ontraintes d'o

urren
e de la forme � x n'apparaît pas dans τY �, il su�tdon
 d'observer si la solution prin
ipale σ, 
al
ulée par l'algorithme d'uni�
a-tion, véri�e 
es 
ontraintes.Ainsi, on peut dé
ider de l'existen
e d'une substitution qui parfait uns
héma de démonstration. Ce qui montre que l'ensemble des séquents, qui ontune démonstration de hauteur inférieure à h, dans le 
al
ul des séquents sans
oupures, est dé
idable.Il y a également de nombreuses manières de restreindre le 
hoix de la pro-position et le 
hoix de la règle, on donne quelques exemples à l'exer
i
e 6.4.Dé�nition 6.8Une proposition prénexe est une proposition de la forme Q1x1 . . .Qnxn C où
Q1, . . . ,Qn sont des quanti�
ateurs, ∀ ou ∃, et C est une proposition sansquanti�
ateurs. Une proposition existentielle est une proposition de la forme
∃x1 . . . ∃xn C où C est une proposition sans quanti�
ateurs. Une propositionuniverselle est une proposition de la forme ∀x1 . . . ∀xn C où C est une propo-sition sans quanti�
ateurs.Une proposition sans quanti�
ateurs est une proposition normale 
onjon
-tive si elle est de la forme ⊤ ou C1 ∧ (. . . ∧ Cn) où 
haque proposition Ci estde la forme ⊥ ou D1 ∨ (. . . ∨ Dm) où 
haque Di est une proposition atomiqueou la négation d'une proposition atomique.Exer
i
e 6.2 (Transformer le séquent : les quanti�
ateurs)Cet exer
i
e demande d'avoir fait l'exer
i
e 1.5.1. Montrer que si le séquent ⊢ A ⇔ A′ est démontrable alors le séquent

Γ, A ⊢ ∆ est démontrable si et seulement si le séquent Γ, A′ ⊢ ∆ est


