
6.1 Le 
al
ul des séquents 159� Si la dernière règle de π est la règle ⇒-gau
he, alors A = (B ⇒ C) et ladernière règle de π′ est la règle ⇒-droite. Don
 π a la forme
ρ1

Γ, An−1
⊢ B, ∆

ρ2

Γ, An−1, C ⊢ ∆
⇒-gau
he

Γ, An−1, B ⇒ C ⊢ ∆et π′ la forme
ρ′

Γ ′, B ⊢ C, Am−1, ∆′

⇒-droite
Γ ′

⊢ B ⇒ C, Am−1, ∆′L'hypothèse de ré
urren
e, appliquée à π et ρ′, puis à ρ1 et π′ et en�n à ρ2et π′ donne une démonstration de Γ, Γ ′, B ⊢ C, ∆, ∆′, de Γ, Γ ′
⊢ B, ∆, ∆′et de Γ, Γ ′, C ⊢ ∆, ∆′. L'hypothèse de ré
urren
e appliquée à B et C etles règles de 
ontra
tion donnent une démonstration de Γ, Γ ′
⊢ C, ∆, ∆′puis de Γ, Γ ′

⊢ ∆, ∆′.� Si la dernière règle de π est la règle ¬-gau
he, alors A = ¬B et la dernièrerègle de π′ est la règle ¬-droite. Don
 π a la forme
ρ

Γ, An−1
⊢ B, ∆

¬-gau
he
Γ, An−1,¬B ⊢ ∆et π′ la forme

ρ′

Γ ′, B ⊢ Am−1, ∆′

¬-droite
Γ ′

⊢ ¬B, Am−1, ∆′L'hypothèse de ré
urren
e, appliquée à π et ρ′, puis à ρ et π′ donne unedémonstration de Γ, Γ ′, B ⊢ ∆, ∆′ et de Γ, Γ ′
⊢ B, ∆, ∆′. L'hypothèsede ré
urren
e appliquée à B et les règles de 
ontra
tion donnent unedémonstration de Γ, Γ ′

⊢ ∆, ∆′.� Si la dernière règle de π est la règle ∀-gau
he, alors A = ∀x B et ladernière règle de π′ est la règle ∀-droite. Don
 π a la forme
ρ

Γ, An−1, (t/x)B ⊢ ∆
∀-gau
he

Γ, An−1, ∀x B ⊢ ∆et π′ la forme
ρ′

Γ ′
⊢ B, Am−1, ∆′

∀-droite
Γ ′

⊢ ∀x B, Am−1, ∆′Comme x n'est pas une variable libre de Γ ′, de A ou de ∆′, en substituantla variable x par le terme t dans la démonstration ρ′, on obtient une


