
6.1 Le 
al
ul des séquents 153� Si 
ette démonstration a la forme
π

Γ ⊢ A, ∆′

∨-intro
Γ ⊢ A ∨ B, ∆′alors, par hypothèse de ré
urren
e et d'après la proposition 6.1, il existeune démonstration en 
al
ul des séquents π′ du séquent Γ ⊢ A, B, ∆′. On
onstruit la démonstration

π′

Γ ⊢ A, B, ∆′

∨-droite
Γ ⊢ A ∨ B, ∆′On pro
ède de même pour l'autre règle ∨-intro.� Les autres règles du système D′ sont aussi des règles du 
al
ul des sé-quents, leur 
as est don
 trivial.Pour montrer que, ré
iproquement, si le séquent Γ ⊢ A est démontrableen 
al
ul des séquents, il est démontrable dans le système D′, nous voudrionsmontrer que si le séquent Γ ⊢ ∆ est démontrable en 
al
ul des séquents, alors ilest démontrable dans le système D′. Malheureusement, 
ela n'est pas vrai dansle 
as où ∆ est vide. Nous montrons don
 une proposition plus faible : si leséquent Γ ⊢ ∆ est démontrable en 
al
ul des séquents, alors le séquent Γ ⊢ ⊥, ∆est démontrable dans le système D′, puis nous éliminons la proposition ⊥, dansle 
as où le multiensemble ∆ est un singleton.Nous 
ommençons par montrer la proposition suivante.Proposition 6.3Si les séquents Γ, A ⊢ ∆ et Γ ⊢ A, ∆ sont démontrables dans le système D′,alors le séquent Γ ⊢ ∆ aussi.Démonstration. On montre, plus généralement, que si les séquents Γ, Σ, A ⊢ ∆et Γ ⊢ A, ∆ sont démontrables dans le système D′, alors le séquent Γ, Σ ⊢ ∆aussi. Par ré
urren
e sur la stru
ture de la démonstration de Γ, Σ, A ⊢ ∆. Tousles 
as sont triviaux, sauf 
elui de la règle axiome. Dans 
e 
as, si la proposition
ommune à Γ, Σ, A et ∆ est un élément de Γ, Σ, le séquent Γ, Σ ⊢ ∆ estdémontrable ave
 la règle axiome. Si 
'est A, alors, d'après la proposition 1.13,le séquent Γ, Σ ⊢ A, ∆ est démontrable et la proposition A étant un élémentde ∆, le séquent Γ, Σ ⊢ ∆ est démontrable ave
 la règle 
ontra
tion.


