
152 6. La démonstration automatique� Si 
ette démonstration a la forme
π

Γ ⊢ ∀x A, ∆′

∀-élim
Γ ⊢ (t/x)A, ∆′alors, par hypothèse de ré
urren
e et d'après la proposition 6.1, il existeune démonstration en 
al
ul des séquents π′ du séquent Γ ⊢ ∀x A, (t/x)A, ∆′.On 
onstruit la démonstration

π′

Γ ⊢ ∀x A, (t/x)A, ∆′

axiome
Γ, (t/x)A ⊢ (t/x)A, ∆′

∀-gau
he
Γ, ∀x A ⊢ (t/x)A, ∆′ 
oupure

Γ ⊢ (t/x)A, ∆′� Si 
ette démonstration a la forme
π1

Γ ⊢ ∃x A, ∆′

π2

Γ, A ⊢ B, ∆′

∃-élim
Γ ⊢ B, ∆′alors, par hypothèse de ré
urren
e et d'après la proposition 6.1, il existedes démonstrations en 
al
ul des séquents π′

1
et π′

2
des séquents Γ ⊢

∃x A, B, ∆′ et Γ, A ⊢ B, ∆′. On 
onstruit la démonstration
π′

1

Γ ⊢ ∃x A, B, ∆′

π′

2

Γ, A ⊢ B, ∆′

∃-gau
he
Γ, ∃x A ⊢ B 
oupure

Γ ⊢ B, ∆′� Si 
ette démonstration a la forme
π

Γ, A ⊢ ⊥, ∆′

¬-intro
Γ ⊢ ¬A, ∆′alors, par hypothèse de ré
urren
e, il existe une démonstrations en 
al
uldes séquents π′ du séquent Γ, A ⊢ ⊥, ∆′. On 
onstruit la démonstration

π′

Γ, A ⊢ ⊥, ∆′
⊥-gau
he

Γ, A,⊥ ⊢ ∆′ 
oupure
Γ, A ⊢ ∆′

¬-droite
Γ ⊢ ¬A, ∆′


