
150 6. La démonstration automatiqueProposition 6.1 (L'a�aiblissement)Si le séquent Γ ⊢ ∆ est démontrable en 
al
ul des séquents, alors 
'est égalementle 
as des séquents Γ, A ⊢ ∆ et Γ ⊢ A, ∆.Démonstration. Par ré
urren
e sur la stru
ture de la démonstration de Γ ⊢ ∆.Proposition 6.2Si le séquent Γ ⊢ A est démontrable dans le système D′, alors il est démontrableen 
al
ul des séquents.Démonstration. On montre, plus généralement, que si le séquent Γ ⊢ ∆ estdémontrable dans le système D′, alors il est démontrable en 
al
ul des séquents.Par ré
urren
e sur la stru
ture de la démonstration de 
e séquent dans le sys-tème D′.� Si 
ette démonstration a la forme
π

Γ ⊢ ⊥, ∆′

⊥-élim
Γ ⊢ A, ∆′alors, par hypothèse de ré
urren
e et d'après la proposition 6.1, il existeune démonstration en 
al
ul des séquents π′ du séquents Γ ⊢ ⊥, A, ∆′.On 
onstruit la démonstration

π′

Γ ⊢ ⊥, A, ∆′
⊥-gau
he

Γ,⊥ ⊢ A, ∆′ 
oupure
Γ ⊢ A, ∆′� Si la démonstration a la forme

π

Γ ⊢ A ∧ B, ∆′

∧-élim
Γ ⊢ A, ∆′alors, par hypothèse de ré
urren
e et d'après la proposition 6.1, il existeune démonstrations en 
al
ul des séquents π′ du séquent Γ ⊢ A∧B, A, ∆′.On 
onstruit la démonstration

π′

Γ ⊢ A ∧ B, A, ∆′

axiome
Γ, A, B ⊢ A, ∆′

∧-gau
he
Γ, A ∧ B ⊢ A, ∆′ 
oupure

Γ ⊢ A, ∆′On pro
ède de même pour l'autre règle ∧-élim.


