
1.1 Les dé�nitions indu
tives 15Le nombre 8, par exemple, est dans l'ensemble des nombres pairs, en voi
iune dérivation
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8En notant P l'ensemble des nombres pairs, on é
rit aussi parfois 
ette déri-vation
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4 ∈ P
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8 ∈ PAu lieu d'étiqueter les n÷uds d'une dérivation par des éléments de E, onpeut aussi l'étiqueter par des règles.Dé�nition 1.9 (Dérivation étiquetée par les règles)Soit E un ensemble et f1, f2, . . . des règles sur l'ensemble E. Une dérivationétiquetée par les règles f1, f2, . . . est un arbre dont les n÷uds sont étiquetés par
f1, f2, . . . tel que le nombre d'enfants d'un n÷ud étiqueté par une fon
tion fsoit le nombre d'arguments de f .À 
haque dérivation étiquetée par les règles, on peut asso
ier, par ré
urren
estru
turelle, un élément de E : si la ra
ine de la dérivation est étiquetée parla règle fi et aux sous-arbres immédiats sont asso
iés les éléments z1, . . . , zn,alors on asso
ie l'élément fi z1 . . . zn à la dérivation elle-même.Quand un élément est asso
ié à une dérivation, on dit que la dérivation estune dérivation de 
et élément.On peut don
 dé�nir l'ensemble A 
omme l'ensemble des éléments de E quiont une dérivation étiquetée par les règles.1.1.5 La fermeture ré�exive-transitive d'une relationUn exemple de dé�nition indu
tive est 
elle de la fermeture ré�exive-transitive d'une relation.


