
148 6. La démonstration automatiqueNous devons également ajouter une règle de 
ontra
tion à gau
he pour pouvoirutiliser les hypothèses plusieurs fois.Comme en dédu
tion naturelle, le tiers ex
lu peut être exprimé par une règleparti
ulière ou, 
omme nous le faisons i
i, par le fait d'utiliser des séquents àplusieurs 
on
lusions.En�n, pour montrer l'équivalen
e du 
al
ul des séquents et de la dédu
tionnaturelle nous aurons besoin d'une règle supplémentaire : la règle de 
oupure.
Γ ⊢ A, ∆ Γ, A ⊢ ∆ 
oupure

Γ ⊢ ∆dont nous démontrerons ensuite qu'elle est super�ue.Cela mène à la dé�nition suivante.Dé�nition 6.1 (Les règles du 
al
ul des séquents)axiome
Γ, A ⊢ A, ∆

Γ ⊢ A, ∆ Γ, A ⊢ ∆ 
oupure
Γ ⊢ ∆

Γ, A, A ⊢ ∆ 
ontra
tion-gau
he
Γ, A ⊢ ∆

Γ ⊢ A, A, ∆ 
ontra
tion-droite
Γ ⊢ A, ∆

⊤-droite
Γ ⊢ ⊤, ∆

⊥-gau
he
Γ,⊥ ⊢ ∆

Γ, A, B ⊢ ∆
∧-gau
he

Γ, A ∧ B ⊢ ∆

Γ ⊢ A, ∆ Γ ⊢ B, ∆
∧-droite

Γ ⊢ A ∧ B, ∆

Γ, A ⊢ ∆ Γ, B ⊢ ∆
∨-gau
he

Γ, A ∨ B ⊢ ∆

Γ ⊢ A, B, ∆
∨-droite

Γ ⊢ A ∨ B, ∆

Γ ⊢ A, ∆ Γ, B ⊢ ∆
⇒-gau
he

Γ, A ⇒ B ⊢ ∆

Γ, A ⊢ B, ∆
⇒-droite

Γ ⊢ A ⇒ B, ∆


