
6La démonstration automatique

Nous avons vu, au 
hapitre 5, que la démontrabilité en logique des prédi-
ats est indé
idable, mais semi-dé
idable, 
'est-à-dire qu'il existe une fon
tion
al
ulable f telle que f(pΓ ⊢ ∆q) = 1 si le séquent Γ ⊢ ∆ est démontrableet f n'est pas dé�nie en pΓ ⊢ ∆q sinon. Cette fon
tion énumère les entiers etteste si l'un d'eux est le numéro d'une démonstration de Γ ⊢ ∆. Si une telledémonstration existe, son numéro apparaîtra au 
ours de l'énumération. Sinon,
elle-
i se poursuivra à l'in�ni.Cette méthode permet de montrer que la démontrabilité en logique des pré-di
ats est semi-dé
idable, mais elle est sans intérêt pratique. Toutefois, l'idéed'énumération et de test sur laquelle elle repose peut aussi mener à des mé-thodes moins ine�
a
es.6.1 Le 
al
ul des séquents6.1.1 La re
her
he de démonstrations en dédu
tionnaturelleUne méthode de re
her
he de démonstrations 
onsiste à énumérer les règlesqui peuvent s'appliquer à 
haque n÷ud d'une démonstration, en pro
édantdu bas vers le haut. Si on 
her
he, par exemple, une démonstration du séquent
P ⊢ Q ⇒ (P ∧Q), on 
ommen
e par énumérer les di�érentes règles qui peuvent


