
4.3 Les ma
hines de Turing 121de 
odage perturbent 
ette 
omplexité. On 
onsidère don
, dans 
et exer
i
e,des ma
hines de Turing qui 
al
ulent dire
tement ave
 des arbres. Pour 
ela,on 
onsidère un ensemble de symboles Σ, qui 
ontient, outre le symbole blan
et la 
roix, un nombre arbitraire d'autres symboles. On peut alors représenterun arbre, appartenant à un ensemble arti
ulé, en notation pré�xe ou post�xesur une bande d'une ma
hine de Turing.Si la première bande d'une ma
hine 
ontient une suite de symboles u0, u1, . . .et la deuxième bande 
ontient un entier k représenté par k bâtons, l'ensembledes deux bandes dé
rit une suite pointée de symboles, 
'est-à-dire la suite
u0, u1, . . . dans laquelle l'élément uk est privilégié.
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élément privilégié

1. Montrer qu'il existe une ma
hine de Turing qui lit un entier n, é
rit ave

n bâtons, sur la première bande et é
rit 2n bâtons sur la deuxième bande.2. Montrer qu'il existe une ma
hine de Turing qui lit un entier n é
rit enbinaire, le 
hi�re de poids faible en tête, sur la première bande, à partirde la position k indiquée par le nombre de bâtons de la deuxième bande,qui é
rit n bâtons sur la troisième bande et qui ajoute des bâtons sur ladeuxième bande, jusqu'au premier élément de la première qui n'est pas un
hi�re binaire.3. Montrer qu'il existe une ma
hine de Turing qui lit une suite de 0 et de 1sur la première bande, supprime les deux derniers symboles et é
rit à la �nde la suite obtenue un 1 si 
es deux derniers symboles étaient des 1 et 0sinon.
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0 1 1 0La logique des propositions est le fragment de la logique des prédi
ats dontles propositions sont 
onstruites ave
 des symboles de prédi
at sans argu-ments, appelés symboles de proposition, et les symboles ⊤, ⊥, ¬, ∧, ∨ et
⇒. Un exemple est la proposition

P1 ⇒ (P0 ∧ P2)


