
100 4. Le 
al
ul 
omme une suite de petits pasThéorème 4.1Toute fon
tion 
al
ulable est représentable par un ensemble de règles de réé
ri-ture en général et en appel par nom.Ce théorème a une ré
iproque : toutes les fon
tions représentables en appelpar nom par un ensemble de règles de réé
riture sont 
al
ulables. En e�et, lestermes du langage L sont des arbres, ils peuvent don
 naturellement être numé-rotés. Il su�t ensuite de montrer que la fon
tion qui dé
rit un pas élémentairede 
al
ul, 
'est-à-dire la fon
tion qui à t asso
ie le terme u tel que t ≻ u est
al
ulable.Exer
i
e 4.5Donner une démonstration dire
te du fait que l'ensemble des fon
tions ex-primables par un ensemble de règles de réé
riture est 
los par dé�nition parré
urren
e.Exer
i
e 4.6Une relation R dé�nie sur un ensemble E est dite fortement 
on�uente si à
haque fois que t R u et t R v, il existe un élément w tel que (u R w ou u = w)et (v R w ou v = w).Montrer qu'une relation fortement 
on�uente est 
on�uente.Exer
i
e 4.7Cet exer
i
e demande d'avoir fait l'exer
i
e 4.6.Le but de 
et exer
i
e est de montrer un 
as parti
ulier du théorème selonlequel un ensemble de règles orthogonal dé�nit une relation � 
on�uente. Soitle langage formé des 
onstantes a et b, du symbole de fon
tion unaire f et dusymbole de fon
tion binaire g. Soit l'ensemble de règles
a −→ b

f(x) −→ g(x, x)1. La relation � pour 
et ensemble de règles est indu
tivement dé�nie par lesrègles
a � b

f(t) � g(t, t)


